129 DERIVADAS con solucion

Hallar las derivadasimplificadas de las siguientes funciones:

1. y=3 (y'=0)
2. y=x (y'=1)
3. y=bx (y'=5)
4. y=X (y'=-1)
5. y=x*mCHC+x+1 (y'=4C+3xC+2x+1)
6. y= 4xX-x3+3x-7 (y'=16x3-3x%+6X)
7y= srae-tealie g
5 6 2
[Y'= Xt 416 - T + xj
2
8. y=3(¢+x+1) (y'=3(2x+1))
9. y=4(3¢-2x°+5)+X+1 (y'=36x-14x)
10. y = 273 HAX5 (15,2 3540
2
11. y=(x*+1) (2¢-4) (y'=10x*+6x2-8x)
12. y=1/x (y'= -150)
13. y=1/¢ (y'=-3i%)
14. y=1/X (y'= -5/x°)
5. ,-2,1_ 3 3 -2x-6
y x3+x2 X (y x*
16. y =+/x (y _ 1 j
X
17. y=3/x? ( __ 2 ]
=3 &/x
18. y=3x° [y __3 j
19. yz2§/?—3x2+é ( —GXJ
20. y=(x+1) (y'=5(x+1)*
21. y=(2xX-3x+1)’ (y'=3 (2x¢-3x+1¥ (4x-3))

22, y=(x2+1)1° (y'=200 x (¢+1)™)
23, y=X*1 yo_ =2
x-1 (x-1)
24. |, 1 =2
Yo (y T +1)2j
25. y=32X32‘1 y.:3—2x4+3x2+4x
x3+1 (x® +1)?
26. (zsj - dAx -y
X+4 y (x +4)°
27. y=+/x*+1 (y-: X ]
VxZ+1
28. y=2G/x°-x* +102¢ +3) (y-: IXT-12C 49X+ ZXJ
VX3P =x?+1
29. y=log;ex ( -:£| :1j
Y 0% n10
30. y=In x (y'=1/x)
31. y=3logx- 4Inx ( _4+3|092e)
X
32. y=In(3x%+4x+5) [y': bx+4 j
3X*+4x+5
33. y=Invx*-1 (y': 2X ]
x°-1
34. y =4/Inx*=1) — X
y_
(x*=DyIn(x* -1)
35. y=2"
36. y= 2x2+x+1
37. y= e2><2—3x+5
38. y=¢* (y'=-1/€)
39. y=e'
40. y =10
41. y=sen 2x
42. y=sen X
43. y=serfx
44, y=2 sen X
45. y=sen(xX-2x+1)
46. y = cosvx

47.

y=ser(x*+1) (y'=6x sef(x*+1) cos(%+1))
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48.

49,
50.

51.
52.
53.

54.

55.

56.
57.

58.

59.
60.

61.

62.
63.
64. y =

65.
66.
67. y=

68.

69.

70.

71.

72.
73.

74.

1
y=tg—

X
y = ctg(¥+1)
y:}x3 —§X4+}X2 —}

3 4 2 X

y=2/x
y=2 sen (%+1)
y=3(-x+1) (C+x-1)

:%co \/;+1)

y=In*(x+1)

y=(24-1)(%-2)0C+1)

(y'=-3x3+x%+x+1/%)

(y'=-2/X)

(y'=3(4x-2x+2))

. 4
Ty

(y'=1/2)
—_1_4_9.1
y= x2 x* x* x

. 3In?(x+1)
[y - X+1 ]

(y'=14x°-25x+8x3+6)2-10x)

1-x*

y= x2+1

y=In’

y=In
y=(*+1)(x+2)

Inx

VX
1

A -x3+2

y=+4x*-2x*+3
vInx

y:

x2+1
x?-1

y=3¢ +1

x4 -=2x% +1
4
5

x*=2x2+1

y:

y=
y=
y=3(x+*¥x+1
y=In(x-3)

y:4In&

XT3 +2x
(y‘: 2I)r(1xj

(y'=2/x)

(y'=5x"+24x2+39X+28x+12)

( . 2—Inxj
Y= 2xv/x
o —15¢4 +3x2
[y— (3x5—x3+2)2j
2¢ -2x J

y=——
( Ix*t=2x*+3

i)

y'= - 2xx? -1
(x> -1)*x*+1

=
=5
[y'z(xio_x z_xzz(ixi)z]
[y'=10Ei/W)

(y': xia}

(y'=2/x)

75. y

76.

77.
78.

79.

80.

81.
82.
83.

84.

85.

86.
87.

88.

89. y
90.
91.
92.
93.
94.

95.

96. y=

97.

=+4Inx
y = x3/x
y=\/;E|]nx

x-1
X+2

y=In(x+1)Ibg(x-1)

y=In

y=In(Inx)

3
In(x* +1)
1
X+2

y:

y =

y= X+1
3x*-5

In(3x* -5)

y=¢e"

y=7

y= arsen(x2 -4)
1

y = arcos—
X

3
y = arctg 2)2( 1
x -_—

y = arseny1-x?

y :%arctge’<2

1+X
y = arctg——
1-Xx

In x

3 X -1(x+2)

i

7XZIJ

y

2+Inx
y'

(x+ 2)(X 1)]
logx -1) | In(x +1)|Zlbge)
y= X+1 x-1

|
=5
E
(
(75w
(
o
[
|
(

y

y (x +1)[[n (x* +1)j

)
(X+2)4

23 +3x—J

y'=3

(x+1)°

42x-1+In@x? —5)]]
I? (3 - 5)

y'=

yeD?x)
(v'=(c+1) &)

[y‘: e*(xz—l)J
X

(y‘ Inx —2 ]
24X In?x

X+4
Y (x+3)vx+3

<

_ 2X J
V-x*+8x% -15
Y XV x? -1

_ -1 +2x
4x8 + x* - 4x3 - 4x?% +5
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2 1.2 3 1 43
98. = arsen 104,y 1,23 o 1.
y= arsen—— Y=3at e [y- v X3+ij
99. y=\xZ+1 (212 (_5¢-2¢-3 105. y = artg® 1
y 2
Vx?+1 x“-1

106. y =3/(x* +1)*

107. y=(x+2)[In(x +2)
108. y =/x? +1[{x2 +1)?
109. y=(2x+ 1 ¥3x -1

1
110. y = [X*
x-1

100. y :% ardge’
x?+5

“x?-4

102.y = arc sen (k1)

103. y = arcosVx

101. yoL8x
(x? -4)?

m Derivacion implicita:

Hallar, por derivacion implicita, la derivada de fguientes funciones:

(y': 4x? m)

(y'= 1+In(x+2))

(y‘= Bx 4/ (X +])3)

111. y*+2xy+5=0
112. XPy+xy’=y+1

113. x*+y*xy=3

(-

2X-y
X =2y

o yPH2xy J

{y— -x?-2xy +1

=

Hallar, por derivacion implicita, la derivada de faguientes funciones, en los puntos que se indica

114.x3-y*=y en P(1,0)

|

3x2
- @) =3
[y EYa y'(P)

115. x*+y2+x+y=16 en Q(-1,-1/2) {y,z XLy DJ

116. xy? +% =x+1 en el origen

2y +1’
-y
4xy +1

<

; ¥'(0) = OJ

m Derivacion logaritmica:

Hallar, por derivacién logaritmica, la derivadalae siguientes funciones:
117.y=x" (y'=(1+Inx) X

118. y=x** (

1-2x

y'=(1-Inx)x *

|

2
123. y =x* (y‘: @+ 2In x)xxzﬂ)

124, y = (x+*"  y=(x+1) x_l[m(x +1) X2 _1}
x+1

119. y=(sen x§*"* (y'=[cos x In(sen x)+cos x](sen )

120.y=(sen x§*** (y'=[-sen x In(sen x)+ctg x cos x](sen°ky)
121.y=(sen x}
122, y=(&)™"*

(y'=(In sen x+x ctg x) (sen X) 126. y = x®"*

(y'=(sen x+x cos x)(&*")

m Ejercicios varios:

127(S) Dada la funcién f(x) = Ln \/m
1-sen x

se pide: a) Determinar los valores de x fErgue esta definida.

125. y=(sen x}"* y= Senx)l/x|:_ Insenx

ctgx
x2 X

. senx
(y = (cosx-lnx + —j -xse"XJ
X
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b) Hallar su derivada.

(Soluc: [k#zr/2+nz con nZZ; f'(x)=1/cos X)

128,(S) Un observador se encuentra a 2000 metros de fa d& lanzamiento de un cohete. Cuando éste
despega verticalmente mide la variacion del ang(tloque forma la linea visual que le une con eleteh
y la del suelo horizontal en funcion del tiempaseurrido. Sabiendo qug(t)=1/20 radianes por segundo
cuandop=n/3, se pide:

a) ¢ Cual es la altura del cohete cuaprte'3 radianes?
b) ¢ Cuél es la velocidad del cohete cuaprelo’3 radianes?

(Soluc: 20003 m.; 400 m/s)

129(S) Hallar la derivada vigésimo cuarta glea sen bxparaa y b constantes.

(Soluc: Y*¥=ab?* sen bx)



