INTEGRAL INDEFINIDA

EJERCICIOS

1. Calcular las siguientes integralgstenciales

a) jx—lz dx b) j‘% dx C) J.x%dx d) J.X—l% dx e) It2t3dt
9) jgdt h)jx% ax ) [Vx¥/xdx D [Eaxc k) [
3x 4 X+2

m) Iﬁdx n)J'i o) [Vx¥x¥xdx  P) | o
(Soluc:a)-1/x  b)x¥36 ) 3 d) s¥x )6 f) 3¢ g)t2
5 8
i) GQﬁT i) 3%/55 Kt/7 ) 2vx  m) 2\/53 n) 3¥x

. Calcular las siguientes integralesfdaciones compuestas

a) [ (x+17dx b) [(7x+5ydx  ©) [2x(x? +Dax d) J' 32 + D dx
f) sz(x3+2)dx g) J.(2x+1)‘3dx h) sz(xsﬂ)—?dx i) J‘(z 11)2 dx
X +

k) [ 1 )} J- m) jx\/1+ x2dx n) jxxll— x*dx

JtP+2t+1 X +3x2+3x+1

[ X2 1 2 \/Tﬂ

d 1) [ @6+ @+x-5dx S J‘

P [ e o q)jle x D [eew)@c+x-5ix S)
u) .Cos xsenxdx U) jcos xserfxdx V) jsenxa)szxdx w) J‘irctgx

J +X
y) % dx 2) J.xl:zx dx o) J.lnTde B) J'arcseﬁx dx
3) (%) arctg>¢2

4+x2

(Soluc: a) (x+1)¥3

b) (7x+5)/21

hy _ -1
18(x3 +1)°

n) _ V(1—3X2)3

9)_ -1
4(2x +1)?

S)2/x +1 t) Vx2+1
y) —cosec x  z) In*x/3

£) arctg® x/2 )
4

f) J.xx% dx

) J“fdx

h) 3¥x*
4

0) —ﬁlf D) Nf v adx)

e)jt(t2 +3)dt

J)I

0) j (x+1)(% +2+5°%x
) Ix\/x XX+l

X% +1

2x +1
x +x+1

X) I COSX_ 4y

ser?x

Y) | dx
I V1-x? arcseix

¢) OC+1)22 d) OC+12 e (P34 f) (Cr2)6
. -1 . -1 _ 1 |
) 2(2x +1) Y x2+x+1 9 t+1 : 2(x +1)?

0) (*+2x+5Y/14 p)

1 q) 2/3x+1
3

9(x® +1)°3

u) serfx/2 0 -coéx/2 V) senrx/3

a) —1/Inx

B) In%x/2 )

w) —co$x/3 X

arcen-x
3

r) (8X°+x-5)%/2

) arctgzx
2
8) 1

arsenx
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3. Calcular las siguientes integralestig® logaritmico:

a 1 b) [_1_ c 1 d) [_1 e) [_x?
)J.4x dx )jx—ldx )I3X+5dx )Iax+bdx )IX3+2dx
f) J' 0) J' 2x+1 gy h) J' i) J'senx— coSX 4
6x3 +1 X2 +x+1 3x? —6x+5 senx+cosx
O [idear Do m[ 1 g m[s€xe o jfd
xInx 1+ x2 )arctgx mamsem * 1+ tgx Ix ser/x
(Soluc: a)In x* b) In (x-1) C) In¥3x+5 d) In@@x+b) €) In¥x®+2 f) n¥Yex® +1
a
9) In(x2+x+1) h)In%3x2-6x+5 1) In@+e) D n K) In (in x)
Sen+ cosx
) In@rctgx) m) In (arcsenx) N) In@+tgx) O) Insenzx/;)
4. Calcular las siguientes integralestig® exponencial
a) je’ b) Iezx dx c) Ie‘zx dx d) Iezm dx e) je‘zm dx
f) J'xexz‘22 dx Q) J‘ xe™* dx h) IXZ e dx i) J‘(2X+])exz+x_1 dx J) J‘cosxese” *dx
k) ‘[l eInx dx |) J‘SG(,Z Xetgx .dx m) J‘ arclgx n) J‘ garcsen dx 0) J-12<d)<
X 1+x2
p) I(eX)z dx Q) J.;—idx r) Igg*dx
(soluc: a) -1/¢ b) &2 Q) -1 d) @2 e)—e>Y2  f) e 9 _ 1
2e% 2 rrd
h) ex3 1 I) ex2+x_l J) esenx k) X |) tgx m) earctgx n) ghresenx
3
0)12n12  p)36¥n36 Q) @/9° 1) 45 )
In7/5 In 45

5. Calcular las siguientes integrakeggonométricas sencillas

a) jcos&Zx)dx b) J%senxdx c) jco% dx

f) Iser(—x + ) dx )] IBcost + 6)dx h) J‘ xsenx¥ dx

k) jxcose3x2—5)dx ) J. 7Rserdx®+5dx M) J‘C;jé; dx

) J‘cos(arctgo dx
1+x°

(Soluc: a) % b) _cosx c) $en% d)—cos (x+1)
9) %ser(Zx +6) ) —% i) sen(¥+255) )
m) senv/x n) - osvVx  0) sen(inx))

_cosd®+7) k)
6

d) I ser(x + )dx e) jcos(2x+ 5)dx

i) I acost? +255dx ) J'xser(3><2+7)dx

n) J.S(i/“;/; dx 0) J‘%Inxdx

e) ser(2;< *5) 1) cos (-x+1)

Teog(4x® +25
12

_sen=3-5 |) _
6

P) senarctgx) )



o Alfonso Gonzélez
IES Fernando de Mena. Dpto. de Matematicas

6. Calcular las siguientes integrales por el métodsudtitucion @wambio de variable

a) j(x+2)1°xdx mediante x+2=t b) jx«/x-ldx haciendo’=x-1 C)I con t=¢
e +e™
d) J‘% dx haciendo x+1=t e) J.—dx f) J.(X““l)10 d
X+1 X
(SO|UCZ a) (x+2) _2(><+2)11 c) arctge* +C d) 1,1

12 11 x+1 2(x+1)2

‘e b) Z[J(x—l)s +\/(x—1)3]+c
5 3
e) 2(«/;—arctg\/§)+ C)

7. Calcular las siguientes integralestgb® arco tangente

a|—1
2
X“+2x+2

3
dx b) J‘%dx C)I X 5 dx
9X“ +6Xx +2 1+X

d &
) J‘l+e2x dx

e)J‘ X 4y
1+ tg®x

|2 ) [tac D[l o
1+ 4" 1+ 9* VX 1+ %) X (@L+In?x)
9 [ 82 g D) [ m J‘Zidx n) [ 1 ax
B @x+27* 3+x 4% +4x +2 X +4
(Soluc: a) arctg(x+1) b) _arctd3x+1) c) % d) arctg & e)x '”(I1+ a’)
3 na
arctg2® h) arctgs” ) 2 i) arcta(inx K) arctg(3x +27)° ) V3 X
g) - ) - ) 2arctgv'x )] g(Inx) ) e ) Tamtgﬁ
m)1 n) 1 actaX
) 2arctg(2x +1) ) 2 arctg 5 )
8. Calcular las siguientes integralestig® neperiano-arco tangente
a)j#dx b) j c) J‘Xi*'ldx d)j X+1 e)jxiﬂdx
X2+2X+l7 X +2X+2 X +Xx+1 X +6X+13 25+X2
f)J‘ X+3 g4 Q) J‘ 2x+7 4 h) J'4dx ) [ |t
x%? -2x+5 xZ+x+1 X% +2x+3 x? —6x+13 X% —4x +13
2X +4
k) j
(Soluc:a) InVx2 +2x +1 —% b) In+/x* +2x +2 - 2arctg(x +1) ©) 1n/x +x+1+‘garctg2)\(é1

d) Inyx?+6x +13- arctgxz?’

€) InVx2+25 +1arctgl )

) Invx?—2x+5 + ZarcthT_l+C

g) In(x®+ x 1 4‘/73arctgzi(/71 h) InVx? +2x + ——arctg% I) InVx? - 6x+13 + 2arcth;3
) In(x? - 4x+ 131+ 3arcth;2 K) In(x? + 4y 2arctg% )
9. Calcularpor partes las siguientes integrales:
a) J. X2 e dx b) J.xlnxdx c) J.&Inxdx d) Ixz Inxdx e) J. In?x dx
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f) J.In(x +1)dx ) J.arccos<dx h) J. ¥ @sxdx i) Ix3e'xz dx ) I (% -2x-1)e“ dx

K) J.ex sen xdx 1) _[(xz +1)e*dx M) j ¥ 02 dx n) szezm dx

(Soluc: a) & (x*-2x+2) b) X2 1y - X° Q) 2/ Inx -4/ d) X2y - X°
2 4 3 9 3 9
) xIn?-2xInx+2x f) XIn(x+1)-x+In(x+1) 0) xarccosx —+1-x? h) x’senx+2xcosx-2senx
) _x2+1 D) e*(x? —ax+3) k) _€ 6enx-cosx) 1) X2 +2x+3
x? 2 X
% €

m) 1

2
2 ¥ senx? +£COSX2 n) X g2 _X o, 1 oom )
2 2 2

e +—e
2 4

10. Calcular las siguientes integralesionales

a)J‘ 2x+1 4y b)J‘ X% -6x+7 dx C)J’Zx —4x+3dx d)J‘ _ dx
x% -5x +6 x3-4x2 +x+6 x3-3x2+4 X —bx
2
e)J’ 3x+5 dx f)J‘Zx —5x% +4x - 2 4x g)J‘ 32x :3 dx h)J‘x X7 =2x+10 4,
x¥-x%-x+1 x2-3x+2 +X“ -2 x3-3x+2
|)J‘7x +3x+5dx ) X+23 4 k) 8x —2x 1 gx1) J‘x -2x% +x - X7 =2X"+x =14y
x3 +x x% +6x+9 x> -x*+4x -4 x2-3x+2
m)J‘ 2x% —4x +1 dx n)J‘Zx —8x-14 o)J‘ 2x+1 dx p)‘[ X+2 4y
x3 —4x? +5x -2 2x? —7x+3 x?-x-6
q)Jx“—3x3+2x2+3 ) .[
x3—3x*+4 e +1
(soluca) ,, -3 b) |, ¥x =280+’ Q) n(x? -x -2 -1 d) jneh-5
(x-2)° VX -3 X
e) In,/i—j—xi_l ) x2 +x+(x-)(x-2)%] ) In[(x—l)\/xz+2x+2}—2arctg(x+1)
h) In((:((;—i))z_xi—l i) |n[x5(><2+1)]+3arctgx D) Inx+3)° +x;13 k) In[(x—J)- x2+47}+garctg%
1) X—22+x+ln(x2—3x+2) M) In(x2 -3x +2) - 1_1 Ny n 3X=3"  0)Inx2+x-6)
9 @2x -1)°
1
P) In(x - 3) )7””(X XTI ) x—inet +1) )

11. Calcular las siguientes integrakeigonométricas no inmediatas haciendo cambios o transformando los

integrandos:
a) Icoss xdx (hacer senx=t) b) jsensxdx (hacer cosx=t) c) [Senx+19x ,  (descomponer el integrando)
cosx
d) jsenz xcos? x dx e) Isecx dx ) Icosxctgzxdx [sustituir ctg?x = —2L _1j
Sen2X
9) J.cos2 3x dx
(SOlUC: a) senx - %sensx 4 Serx b) - cosx + %0053 x - C0S”X C) secx- Incosx d) %—%

e) In\/@ f) —cosecx —ser x g) X , Senéx
1-serx 2 12
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12. Calcularpor el método mas adecuad¢entre paréntesis figura una ayuda) las siguientegrales:

dx (inmediata)

a),[(x— 2

d) _[ (2 -2x-3)inxdx (por partes)

gj 6x+8 gy (In-arctg)
x2+2x +5

1+serfx dx (cambio senx=t)
SEeNXCOosSX

m) Ixz sen3xdx (por partes)
p) J. X 3 dx (In-arctg)
S) Im dx (inmediata)

X

v) [Lr2x gy
J 1+x2

y) .LT-C{X (hacer la division)
X —

B) [ 1 dx (tipo arcsen)

Jx?-2
(Soluciones:
a) -1

x-1

d Cxzoax |- XXy
)Inx x2 = 3x 5 3 3x

9) In(x2 + 2x +5)° +arctgx+l

) In Sem
cos® x
M) _ x®cos3x , XserBx , 2cos3x
3 9 27

P) In(x? ~8arctgX
In(x“ +49) 7arctg7

s) In*x
V) arctgx+in(X¥+1)

y) §+x +In(x —1)2

1) el (Nx-27? (Inx+1))
(Inx-1)%

b)J.in_l dx (tipo In)
33X —-6x+5

e).[le—l

h)J. x*+1 4y (raices] simples)
x* -5x+4

dx (raice&] simples)

k) |_cox_ 4y (transformar el integrando)
1-cosx

n) Ix arctgxdx (por partes)

q)j

t) J.sen(lnx)dx

-3¢ -X- 2d)< (raices] simples)
3y —

w) ‘Hj dx (hacer la division)
—X

c) I (x -1)€ dx (por partes)

f) I X+5 g4y (raices simples)
x2+x-2

i) J.sec3x dx (cambio senx=t)

) j cos3xserf 3xdx (inmediata)

0) I X € dx (por partes)

r len(x+ 1)dx (por partes)

u) J.x[ln(x2 + 1)-e‘x]dx

X) | X2 +X+1 4 (hacer la division)
X+1

2) [ ax 0) [V7r 20,
x2+9 coé x
1 _
'y) J- dx (hacer In x=t)
A1 x=2Ir7 x—-Inx+2
b) In¥3x2-6x+5 C) xe* —2¢&
e x-1 (x-1)°
VX e
) I G (S 1) 1n Vserxr 1 - In Ysenx—1 - 1
2 (x- 1)2 4(senx 1) 46enx+1)
k) -x-cosecx-ctgx [) ser’3x
9
n) x’arctgx - x +arctgx 0) x%* _ xe¥ | 2%
2 3 9
a) X—22+ x+ Inx= I/ (x= 2% - In¥x+1 N x2 In«/x+1—x— +1—In Jx+1

t) % xgenln x — cosln x)

W) —x-In(1-xy
Z) InVx?+9

13. Calcular la primitiva de f(x)=Ifx que se anula en x=e

14. Determinar f(x) sabiendo que f """ (x)=24x, f(0)¥0(0)=1y f " (0)=2

u) len\/2x2+1+|n\/71 x2 + X1
e

2
X) X? +In(x +1)

0) Y7+ 299°
3

(Soluc: f(x)=xX+x+x)

15. Hallar un polinomio cuya derivada se&x-6 y tal que el valor de su méximo sea tres vewgr que el
(Soluc: p(x)=X/3+xX/2-6x+71/4)

de su minimo.



