REPASO DE LIMITES 2° BACHILLERATO

RECORDAR:

» Para que exista limitde una f(x) en un punto han de coincidir los lésilaterales
en dicho punto.

* Aefectos delimf(x) no tenemos en cuenta éoapurre exactamente en x=a, sino
X -a
en las proximidades. De hecho, hay casos en los\guxiste f(a) pero si el lim

(de ahi la utilidad de la nocion de limite).

* El limite de la suma es la suma de los limites)gp garecido ocurre con el
producto, cociente, potencia, raiz, logaritmo, &sto es muy util a la hora de
calcular limites.

» Limites infinitos e indeterminacionesompletar, con ayuda del profesoy.

SUMA Y RESTA:  ocotoo= cot+k=
00-00= -00-00= sik >0
PRODUCTO: 00+ 00= 00-(-00)= -00-(-00)= oo [k = sik =0
sik <0
COCIENTE: o sik>0 k _ to 0_ k_
I = S|k =0 00 + 0 O O
sik <0
POTENCIA: ) sia>1 sin<0 o° = ') =
a” = sia=1 oo sin=0
sia<l sin>0
LOGARITMOS:  log 0'= log, 1= loga= logeo=
In 0= In 1= In e= Inpo=

con lo cual los 7 tipos de indeterminacion son:

olo

8|8

, 000, c0-00, 1, oo°, (P
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1. Comprobar los siguientes limites:

2

a)llmx ——=2
x-1x=1
b) iim X S+2x*+x-4
x-1 x-1
4_
)Ilm x -1 =4
x-1X-1

3

- x°-x
d) lim =1
x~0x?% —x

x3-2x? - 4x+8
e) lim = . "
x-2x3-5x%+8x -4

xS +3x%+3x+1
im —————=0
L x-1 x3+x%-x-1

X2 -Tx+12
g) im ——————=#x

X - 3 X2 6Xx +9

X - Dx3 +2x

3. a) limvJ2x*-3x+5
b) lim v-2x3®+3x%?-5

X — -00

C) lim v3x®-2x+5

X — -0

d) lim v-2x®+3x-7

X — -00

=4

=8

x3-x2—x+1

—:ioo
- 1x3-3x%+3x -1

h) I|

2_
D) lim X =4

X = 2x -2x?-5x+10

. 4
k) lim —5 =z

x® —2x-21_25
X (x-3) 3

h) lim (g)x =

) lim

X -

3
- 2"

N o 8
) lim 5 =0

K) lim 8

xﬂ222
+
) lim X—2
x~-m X%+ 7x% +3

m)hmi—o
—oOOX

2 2
n) lim | X—-X_|=-2
x-oo| X+1 x-1

. oAx+2-2 1
e) lim ———===
x-2  X-2 4
2 /

Xoo X7 +3X
g) lim (Vx2+1—x):
Ax=-1-1 1
h lim ——===
x-2  X-2 2

i:O

0) lim —

X X
p) lim5* =0
3x*-2x _3

lim
q)x » 5x% + X 5

5x3-3x*+5
N lim
x=-o 3x% +2x% -3x-1
. X2+2X
S) lim
) Jim, x* -1
4 2
g jim X 1
x—o0o  3XT 42 3
X+ 6x> -2X _
~°°3x +ax*+1

=1

u)I

5

= 0

) lim

X
)] XIi[noo(x-\/xz-x):
K) lim YX*0673_

x -3 %2 —2x3 24

||—\ N |

=5
3
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im VX3 +2x +x _

) i il
X w00 2x -3
/v 2
n1)|in1 __ZS__f_gZSjtzf =1
X w00 2% -3
3,2 _
n) lim ___ZS___fgi_.: A

X-2x2+x-6

(ayuda: reducir a indice com

0) lim (\/x2 +3x—4/X* +1):§

. 1

I —_— - ®
P i s
Q) lim (4x+ 202X —3=00
r lim (\/X2+2X—X):oo

s) lim (\/x2+2x—x):
0 fim Xt _3

L (x+1) (x+2F o
x-3 |

. 5x3 — 2x

u) lim =

x-o  2X+5

2

V) |Im(\/X2+2X— 2X ]:oo

X X“+2

2

W) lim [ /X% =3x% -2 | = w0

X X+2

in) /

X) IimL&:1
X-o A X +3
X2t A/X+7-3
. oAlx-1

z) lim =0
x-1" x-1

a) lim Jx_(4x+a—&):g
B) Iim_ (\/x2+2x+x):—1

y) lim (2x+mj =

- -00

X

NoLe
lim —
) lim N
k) lim <=0
) lim (e* -x?)
m) lim (x® -2)
2x-1
n) lim (1—2 :%
x—el X e
2x+3
0) lim (1+1 =€’
X X
p) lim (1—§ =e?
X — X
2 _ Y-
q) lim [x 4x 10} _ 2
X -6 X-4
. 2%
) Jim ~z
s) lim €N X

o) lim [\/x2+2x+xj=-oo

X - -00
2_

&) im—X"% _15
X=24X+2-2

() lim (\/x2+x—w/x2+1j:-%

n) lim YXTVtX g
X -0 X
. Jx-+a_ 1

0) lim =

)x~a x-a 2Ja

2_
) lim—X "1 5

Xy —14+4/%X%-X
Vx*+2x = 4/x c
2

K) lim
X — 0

B) lim x?2 sent =0
X

X-0
. 1
y) lim x2sen==o
X — 0o X
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5. Dadas las siguientes funciones, obtener: a) Lage$ngue se indican. b) La ecuacion de las
posibles asintotas. C) Dom(f) e Im(f):

) - -X+2 six<2 i) fo) = 2%2
X) = =
JX+2  six=2 x?+1

lim £(x); lim f(x); lim f(x) Jim_1(x); lim #(x); lim f(x)

1

3

XZ

iv) f(x)=vVx*-1-x

lim f(x); lim f(x); lim f(x); lim f(x)
X — =00 X - 00 X - -1 x -1

i) f(x)=

x®+1
Iim f(x); lim f(x); Iimlf(x);lirqf(x)

6. Dada la funcién i 2 six=0
XTH3X 6ix0(0,3)
5-x
f(x) = jx;_Sl six0(3,5]
X six(5,7)
3 six=7
se pide (por este orden): a) f(0), f(3), f(5XH)f

b) Iimof(x); Iimsf(x); Iim5f(x); Iim7f(x); lim (x); lim f(x)
c) Representacion grafica
d) Dom(f) e Im(f)
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7.

(S) 10.

(S) 11.

(S) 12.

Calcular los limites laterales de las siguientesifanes en los puntos que se indican.
Representarlas graficamente:

a) 1-x six<O0 b) ¢ six<0
f(X)={ . en x=0 f(x) =41-2x si0<x<1 enx=0yx=1
X six>0
X’ six>1
¢) f(X)=|x-5| en x=5 dj(x) =[x -—— enx=0yx=1
X+1

(Soluc: @) ; b)1y [; c)0; d)0)

Calcular los valores del parametrpara que se verifiquen las siguientes igualdades:
-5x +
a) lim Mz—l b) lim V/x? +ax+1-x =2
x-e  10x°+5 X e
(Soluc: a=-10/3; a=4)

Comprobar los siguientes limites construyendo abkatapropiada mediante calculadora:

a) lim _=0 b)lim == o)lim—— SENX_1 e)lim 30X
x—o (X =2) x-=3x+2 3 x-2(X-2) X X—e X

=0

=0 d)lim
X -0

x?+1 six<1
Dada la funciof(x) =<ax+3 sil<x<?2
bx*-2 six>2

calcular los valores de los parametosb para que existan los limites en x=1 y x=2
(Soluc: a=-1, b=3/8)

Dar un ejemplo de una funcion f(x) definida pamata que no tenga limite cuande>2

Discutir lim (\/3X +4-+ ax) en funcion de los valores del parametro
X —

(Soluc: 0si a=3; -0 s @>3; w0 s a<3)



